15. Hurnégyszog, érintonégyszog, szimmetrikus négyszogek

Def.:

htrnégyszog:

Az olyan négyszoget, mely koré a 4 cstcsra illeszkedd kor rajzolhatd, hurnégyszdgnek
nevezzik.

Minden szoge konvex.

erinténégyszog:
Az olyan négyszoget, amelybe minden oldalt érintd kor rajzolhato, érinténégyszognek
nevezzik.

Minden szdge konvex.

szimmetrikus négyszog:

tengelyes szemkdzti csiicsokra
paralelo- szimmetria \ illeszkedd tengely
gramma szemkozti oldalak

deltoid (atloi kozos felezémerdlegese

nem felezik \ N€gY-
maximum 4 szimmetriatengelye van (négyzet)

tengelyesen kdézéppontosan
Tételek:
A hurnégyszogek tétele:

Korbe irt négyszog szemkozti szégeinek 6sszege 180°.
A kertileti €s kdzépponti szogek tétele miatt:
AOC =28

AOCI,=25
360°=25+2p <=> 180°=5+p




A hurnégyszogek tételének megforditasa:
Ha egy négyszog 2 szemkozti szogének az 6sszege 180°, akkor a négyszognek van koré
irhato kore.

Bizonyitas:

k: ABC haromszog koré irt kore
kellene: Dek

ABCP hirnégyszog => P<I=180°-B
(hurnégyszogek tétele miatt)

A keriileti szogek tételének megforditasa miatt, mivel

bty P =D<L=180°-B, igy Dek

Ptolemaios-tétel: 4tlok szorzata egyenld a szemkozti oldalak szorzatanak dsszegével.
Az érintdnégyszogek tétele:
Ha egy négyszog érintdnégyszog, akkor 2-2 szemkozti oldalanak 6sszege egyenlo.
Bizonvitas:

a+c=b+d

Kiils6 pontbdl hizottérintd szakaszok hossza egyenld.

x+y+z+v mindkét oldalon.

Az érintdnégyszogek tételének megforditasa:
Ha egy konvex négyszog szemkozti oldalainak 6sszege egyenld, akkor 6
érinténégyszog (azaz van beirt kore).

Alkalmazasok:

T=rs (s a kertilet fele)

Feuerbach-féle korre vonatkozo tétel.
Papirsarkany, diszitések.

Adott oldalak mellett a hirnégyszog teriilete a maximalis.



