23. A méreés (sz6qg, hosszusag, terulet, térfogat)

A mérés soran egy adott mennyiséghez rendelt mértékegység szamszorosaként kapjuk az
adott mennyiséget.

1. Hosszusag

Onkényesen vélaszthaté egység: e

Szamegyenes

Az egység segitségével az egész szamok feltlintethetdk.
A racionalis szamok feltiintetése (igy raciondlis hossziisdg mérése) a parhuzamos szeldk
tételének segitségével lehetséges. Példa:

oP _2a
1 3a
2 .
OP = 3 egység

- araciondlis szamok szerkeszthetdk, igy a szdmegyenesen egyértelmiien feltlintethetok
- irraciondlis szamok: belathat6 (analizis eszkozeivel), hogy egyértelmiien
feltiintethetok
kaptuk:
szakasz mérése«a valds szamok értelmezése«>a szamegyenes
A sokszogek (a torott vonalak) keriilete szakaszmérésre visszavezethetd.
Gorbe vonalak hossza:
- A kor kertilete 2r 7, amit integralassal kiszamolhatunk
- Altalaban integralszamitassal lehetséges



kozelitd poligon

2. Szogmérés
Egység valasztasa: fok vagy radian

= rhosszuiv

%

az iv hossza 360-ad része a kor keriiletének

TETEL: Az ivhossz és a kozépponti szog egyenesen aranyos.

360" <> 27 rad
180° < r rad

(1rad ~57,3°)

3. Tertilet (korlatos sikidomokra)
axiomak:
1. azegységnégyzet teriilete: 1
2. asikidom teriilete nem negativ: T >0
3. egybevago sikidomok tertilete egyenld
4. ha egy sikidomnak van teriilete, akkor két részre bontva a részeknek is van tertiilete, és
Osszegiik az eredeti sikidom teriilete

T=T+T,
teriiletképletek levezetése:
- téglalap: T =a-b bizonyithatd az axiomak segitségével
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Nevezetes sokszog-teriiletképletek levezetése

TETEL: a haromszog tertilete t, = a-m,
a)
a=x+y
(_Xm, y-m, m,(x+y) a-m,
2 2 2 2
b)
q  ab_am,
2 2
b=ny b
A a
c)
a=x-y
t_x-ma_y-rm__ma(x—y)_a-ma

2 2 2 2




TETEL: a paralelogramma teriilete t = a- m,

g

a

2y

Sokszogekre a teriiletszamitas:
a haromszog teriilet szamitasara
visszavezethetd

“ a

Altalanos teriiletfogalom  Def.: t1étezik, ha

t, fels6 hatara= T, also hatara

pl.: korre: t = 7 -r* (integralszamitassal)

—

Az [a;b] intervallumon nem negativ, integralhaté f(x)
fliggvény gorbéje alatti teriilet:

7= [ 1) d(0)

4.Térfogat
axiomak:
1. azegységkocka térfogata: 1
2. atest térfogata nem negativ V > 0
3. egybevago testek térfogata egyenld
4. ha egy testnek van térfogata, akkor kettébontva a részeknek is van, €s 0sszegiik az

eredeti test térfogata
V=V, +V,

Az [a;b] intervallumon nem negativ, folytonos f(x) fiiggvény
gorbéjének az x tengely koriili megforgatassal kapott forgastest

b
térfogata: V = ﬂj f2(x)dx



TETEL: a téglatest térfogata: V =a-b-c

ugyanugy, mint a téglalapra

Nevezetes poliéderek térfogata:
paralelepipedon: T-m
haromszog alapti hasab: T-m (hatarérték szamitassal)
sokszog alapt hasab

tetraéder:

gula

Altalanos térfogatfogalom

—

Vi koré irt poliéderek térfogatsorozata
vn: beirt poliéderek térfogatsorozata

Alkalmazasok

felszinszamitas: poliéderekre a sokszogek teriiletével

gombre, forgastestekre integralszamitassal
kilométerora elve
fizikai Girmérték, hétagulds (linedris, térfogat), minimalfeliiletek
foldmérés
konnytipar



